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Correction de T*°S - GEOMETRIE DANS L'ESPACE - Fiche 1

1. 11 a)

b)

¢ Lepoint d'intersection de (CEG) et (HE) est E.

— Pos grand-chsse 4. paire puisque (HE) coupe (GE) en E

¢ Lepoint d'intersection de (CEG) et (HA) est A.

G

— Lo triangle ne supfit pas & weprdsenten le plan.
Tt gaut e prolonger en le quadsilatine EGCA .
Puis (HA) coupe (EA) (ou (CA) ) en A.

¢ Le point d'intersection de (CEG) et (DB) est le milieu de [AC] .

H

G

— 0On puolonge de nowveau.

Puis (DB) et (AC) cont coplanaines (dans (ABCD)) et sécantes aw centre de ABCD .

¢ Le point d'intersection de (CEG) et (HB) est le milieu de [EC], c'est-a-dire le centre du cube.

B et F n'appartiennent pas au plan (CEG)
donc (BF) n'est pas incluse dans (CEG) .

— On voit que [HB] et [EG] sont deur des quatre diagenales du cube.

De plus, (FB) estparallélea (CG) droite du plan (CEG)
donc (FB) est strictement parallele a (CEG) , ils ne se coupent pas.




Correction de T® S - GEOMETRIE DANS L'ESPACE - Fiche 1 page 2

1.2. a) ¢ Le point d'intersection de (BEG) et (HG) est G.

H G

¢ Lepoint d'intersection de (BEG) et (HF) est le milieu de [EG] .

¢ Le point d'intersection de (BEG) et (HG) est le point d'intersection de (HG) et de la médiane de BEG issue de B.

— On peut imaginer un dewxigme cube au-dessus...

¢ Le point d'intersection de (BEG) et (AD) est le point d'intersection de (AD) et de la médiane de BEG issue de G .

b) A et H n'appartiennent pas au plan (BEG)
donc (AH) n'est pas incluse dans (BEG) .

De plus, (AH) estparallelea (BG) droite du plan (BEG)
donc (AH) est strictement paralléle a (BEG) , ils ne se coupent pas.
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1.3. a) .
— (JK) et (DC) sont coplanaines (dons le plan (ACD)) et sccantes.
*
— (IK) et (DB) eont coplanaines (dones le plan (ABD)) et sccantes.
2. 21. a) + |Intersectionde (CEG) et (BDH):
H G
— (EC) et (BH) sont down diagonales du cube.
£ Elles sont donc sécantes of fourniseent lo 1™ point d'intersection.
=
'A — On prolonge le plon (ECG) en (EGCA) .
(DB) et (AC) eont coplanaines (dans (ABCD)) et sécantes.
Dlez--- -----F->ycC Elles gourniesent le Q™ point d infensection.
// — On await pu. auss prolongen e plan (BDH) en (BDHF) .
IS B On awnait sbtenu le point d'intersection entre (FH) et (EG) qui donne la
* Intersection de (AFH) et (ACE):
H G
} — A st o point d intorsection de plusiowrs daoites de (ACE) ot de (AFH) .
E : A T0 est e 1% point d'inforsection.
i — On prolonge le plan (ACE) en (ACGE) .
| (HF) ot (EG) sont coplansires (dans (EFGH)) ot sdcantes.
A S r=—=>C Elles gourniesent le Q™ point & infereection.
B
b) ¢ Intersection de (ADI) et (BEG):
H G
| /
. : / — (BE) et (A) eont coplanaires (dans (ABCD)) et sécantes.
F | |[L

/

[

B

Etlles ounnissent le 1* point dintersection

— On prolenge le plan (ADI) en (ADLI) .
(IL) et (BG) sont coplanaires (dans (BCGF)) et sceantes.
Elles ouanissent lo 8™ point d intorsection.
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¢ Intersection de (ADI) et (EHI):

e

c) ¢ Intersection de (JKB) et (ADHE):

1 méthede

\

¢ Intersection de (EFGH) et (ADI):

— (ED) et (A) sont coplonairs (dans (ABCD)) et sécantes.
Elles gourniesent un point d. intersection

— Los deun plons possident dewr droites parallales (AD) et (EH) .
D’ apnis le thisnime du toit, la. dusite d'intewsection cot parallile d ces dewr droites.
Et olle pasee par 1.

— (EH) et (TK) sont coplanaines (dans (EFGH)) et sécantes.
Elles gourniosent un point d. intersection.

— Lo plans (BCGF) et (ADHE) sont panalales.
T0s sent done coupés par (BIK) swivant dewr drsites parallsles.
Lo dusite d intewsection est done porallile & (KB) et passe par le point
d'intensection toud.

— (EH) et (TK) eont coplanaines (dans (EFGH)) et sccantes.
Elles gounniseent le 1° point d.'intersection.

— (AE) et (BT) cont coplanaines (dans (ABFE)) et sccantes.
Elles gourniesent le 9™ peint dintersection.

— (EF) et (Al) sont coplanaines (dans (ABCD)) et sccantes.

Elles pourniscent un point d. intersection

— Lo deux plans possident dew droites paralldles (AD) et (EH) .
D’ apris o thismime du toit, ta. dusite & intesoction est parallile &
ces deuwx droites.
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d) ¢ Intersection de (AIK) et (CDHG) :

—

Ky > (IK) et (CG) sont coplanaines (dans (BCGF)) et sécantes
Eles pounniseent le 1” peint d intersection.

— On prolenge le plan (AIK) en (AIKL) .
(AL) et (HG) eoont coplonaines (dans (ADHE)) et sécantes en H .
c Cest te & point dintersection.

¢ Intersection de (IJK) et (ABCD):
1 méthode

J — (IT) et (AB) eont coplanaires (dons (ABFE)) et sdcantes.
F Ees gowmnissent un point d infersection.

i
i — PLos plans (EFGH) et (ABCD) sont parallales.

3 T0s sont done coupés par (ITK) euwivant dewr droites parallales.

Lo. dusite dinfensection est done parallele & (JK) et passe par le point
d'intensection towe.

Q™ mithode

J — (1K) et (BC) eont coplonaires (dans (BCGF)) et sécantes.
F Elles gournissent un point d. intersection.

I

I

| — Los plans (EFGH) et (ABCD) sont parallales.

I

! I T0s sont done coupés par (ITK) ewivant dewr drsites paralleles.

/ La droite dinfersection est done poralldle o (TK) et pasee par le point

dintersection trouve.

8™ méthede

— (17) et (AB) sont coplanaires (dans (ABFE)) et sécantes.
Elles gounniseent le 1 point d'intersection.

— (IK) et (BC) sont coplanaires (dans (BCGF)) et sécantes.
Elles fowrnissent lo 2™ point d'infensection.

\_
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2.2.

a)

b)

*

*

*

Intersection de (AIK) et (CDHG) :

D

Intersection de (IJK) et (ABCD):

Intersection de (GHS) et (KLS):

S

— (FC) et (EC) e coupenten C.
Cest L 1™ point d'intersection.

— (FB) et (AE) sont coplanaines (dans (ABD)) et sécantes.
Elles fowrnissent lo 2™ point dinfensection.

— (IB) et (AB) se coupenten B .
Cest un point d intersection.

— Los deux plans possident dewx droites paralldles (AC) et (IT) con 1 ot T

sont les miliewx de [AD] et [CD] .

D’ apnis le thionime du toit, la dusite d infonsection est ponalldle d. ces deur

droites.

— (GS) et (LS) se coupenten S.
Cest un point d'intorsection.

— Los deunx plans possident dewr droites paralldles (GH) et (LK) con GHKL

est un cowd.

D’ apnis le théonime du toit, la. dite d infonsection est panalldle d. ces dewx

drsites.

— @ Je toce los dewn sogments [1T] ot [IK] qui sont dans une pace.

— Lo dwsite (I7) st dans lo. face du hout (EFGH) .
La gace du bas (ABCD) est paralléle et elle contiont le point K .
Lo plan coupe ces dewr faces pon des paralliles.
@ Je trace lo. panalltle & (IT) passant par K.

— (@ Je mepasse en mouge Lo froce loissée pan lo. ponolliale sun Lo pace du dessous.

En pointiiés car elle est cachie.

— @O @ @ Comme dans U exemple pricident.
Mais b segment tract on @) ne peut btre nelic & T .
Te awt done necommencer avee dewx paralliles.

— Lo dwite (IK) st dans lo poce (ABFE) .
La gace paralisle (COHG) contiont maintenant le nouwveau point L .
@ Je trace la parollile & (1K) passant par le point touwé L .

— Je teumine avee () et @).
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— D Un seul segment & fracen powr commencer, [177 .

— Lo dwotte (I7) est dane la. face du hout (EFGH) .
La. gace du bas parallile (ABCD) contient le point K .
@ Je tace la paraldle o (1T) passant par K.
® Je nepasee en peintillis nouges lo. trace laisede sur la face du desssus.

— @ Oussitht, Je tace le segment de la pace BCGF .

Une bonne afpaire |

— En epfet, jo vois que les paces (BCGF) et (ADHE) sont paralloles.
® Je tuce la panalldle & (JL) passant par 1.

— Je teumine awee @) et @).

— Méme principe que ¢ exemple pricédent.

— Méme principe que ¢ exemple précédent.
Que T ne eoif pas swr une axble ne change pas grand-chese.

— @ Jenellio bien sin T et K mais en allont jusqu'd A efd B.

— Je vois que les paces (ABCD) et (EFGH) sont panotloles.
@ Je trace la parolidle & (AB) passant par 1.
® Je nepasse en nouge la trace laissde sur la pace EFGH .

— Je teunine avee @) et @).
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— @D Je tace lo. dwsite (1K) .
@ Je nepasse en nouge la. troce laisede swn la. face ABFE .

— (@ Je powr alons tracon le segment [LT] .

— @ Je trace lo. panalldle & (LT) passant par K.
Je teumine avee 5) et (®).

— (D Je tace les deun sogments [1I71 et [KI qui sont dans une poce.

— @ Jetace (IK) et (EA) qui sont sécantes dans le plan (ABFE) .

Eles se coupent en L qui est denc & o pois dans le plan de section (ITK) et
dans l plan de lo face AEHD .

Je vois que les foces (BCGF) ot (AEHD) sont paralleles.
® Je tace la paralldle & (17) passant par L .
@ Je nepasee en nouge lo. trace loissde sur la pace AEHD .

— (B Je peun alons tracen le sogment [MK] .

— @ Jetace (17) et (CG) qui sont sécantes dans le plan (BCGF) .
Eles se coupent en N qui est denc & Qo pois dans le plan de section (ITK) et
dans le plan de lo. foce CDHG .
Je veis que les gaces (ABFE) et (CDHG) sont paraliales.
@ Je trace la panalidle & (1K) possant por N .
Je nepasse en nouge lo. trace laissde sun lo. pace CDHG .
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4, a) (MP) et (FG) sont coplanaires car incluses dans le plan (EFGH) .
Comme elles ne sont pas paralleles, elles sont nécessaires sécantes.

Sur I'annexe : L

(1]
Los dnoites coplanaines (MP) et

(FG) de (EFGH) se coupent en L
qui est & Lo pois dans (MPN) et
dans (FGCB) .

f Neu’t aussi & Qo goie dans (MPN) et dans (FGCB) .
Done T et Q awssi.

Dene [TQ] est e 1* sogment de lo. section, celui de
la goce (FGCB) .

A B

1 méthede pown continuer : whilisen los haces paralliles
3 \
On trace [MP] e Q™ sogment de Qa. section,
celui de la. face (EFGH) .

G
(6
J obtiens dinectement o
e 5™ segment de la. section, J ebtiens dinectement le 3™ segment de la. section,
celui. de la. pace (ADHE) . celui de la. pace (CDHG) .
T
C

(MNP) coupe (es plans parofliles (CDHG) ot (ABFE) euwivant dewr droites paralldles.
Je tace la. ponallile o. (PT) passant par Q qui denne le 4 segment de la. section, colui de la pace (ABFE) .
Cest la néponse d. la. question b) 1) .

Remanrgue : On pouvait iwenser le @ parle @ en trogant d abond la parallele & (TQ) .



Correction de T® S - GEOMETRIE DANS L'ESPACE - Fiche 1 page 10

Q" méthode pour confinuer : aprie @ ot @, wiilisor des dasites scantes

(6]
J"obtiens dinectement

5™ segment de la. section,
celui de la gace (ADHE) .

(5]
Los duoites coplonaines (MP) et (EF) de

(EFGH) se coupent en un point R qui est a. la.
gois dans (MPN) e dans (EFBA) .

Q est auset a la fois dans (MNP) et dans
(EFBA) .

Done (RQ) dsnne le ™ sogment de lo. — ]
section, celui de la. face (EFBA) .
C’est la. ndponse 4 la question b) 1) .

(4]

(I7G) coupe les plans paralidles (ABFE) et (CDHG)

suivant dewx drsites paralleles.

Je trace la paralléle o (IN) passant par G

qui donne le 4 segment de la section, celui de la face (CDHG) .

° H ,(./
Jobtiens dinectement -

5™ segment de la section,
celui de la face (ADHE) .

C
o
Je tace [IT]
fe 1™ segment de la. section, M (2)
celwi de la. face (ABCD) . Les dnoites coplanaines (1) et (BC) de (ABCD) ee
coupent en un point M qui est d Lo gois dans (17G) et
o dans (BCGF) .
T ebtions directement le 3™ sogment dz G st aussi d la. pois dLatnm/j (IJG) et dans (BCGF) .
la. section, colui de 0a. foce (ABFE) . Done (MG) donne le sogment de la. section, colui de lo.

gace (BCGF) .
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(BDL) coupe les plans paralléles (ABCD) et (EFGH) suivant deux droites paralléles.

La paralléele a (BD) passant par L coupe (EH) enun point M.

[LM] est un segment de la section, celui de la face (EFGH) .

Or [BD], [BL] et [LD] sont aussi des segments de la sections, ceux des faces (ABCD), (ABFE) et (ADHE).
La section du cube est donc un quadrilatere.

La proposition est fausse.

Remargue : O powvait aueel trouver M en neliant D et le point dintowection de (BL) et (AE) .
7.
(6]
Je n'oublie pas de feumer ma. section avec le dewnien segment.
E H °
(ITK) coupe les plans paralleles (BCGF) et
(5] | (ADHE) swivant dewx dasites paradliles.

(ITK) coupe les plans paralldles (CDHG) ot
(ABFE) suivant deux dasifes panalleles.
Je trace la paralldle & (KM) paseant

por | qui denne le 5 segment de la section, F
colui de la pace (ABFE) .

Je trace la paralldle & (IT) passant
par M qui denne le 4 segment de lo.
section, celui de o gace (ADHE) .

(2}
Los dnoites coplanaines ot

de (ABCD) e coupenten | quiesta
la gois dans (ITK) et dans (GCDH) .
K est aussi a la. pois dans (IJK) et
dans (GCDH) .

Dene (LK) dsnne le 1 segment de lo.
section, celui de lo. pace (GCDH) ,
demandi pax U énenct.

s

-
? }
) ‘ (3]
PLos Q™ ot 8™ sogments [IT] et [JK]
(1]

de Qo section sont dinectoment donnés par le plan (ITK) .
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8. a)

b)

c)

|
|
|
|
|
|
18 | A
|
|
I \
|
| K
|
'a
A B
//
s
Vs
7
/s
s
Ve
D|~ C
L
E F
|
|
|
|
|
|
H |
|
|
|
|
|
|
A
A B
//
Ve
Ve
Vs
e
e
Vi
D|~ C

Posons K le point tel que GK :% GF’.
1

=1 =1 =1
Ona IG=7GH, GJ=7GC et GK=7GF.

De plus, les arétes [GH], [GC] et [GF] du cube sont isométriques.

Donc IG=GJ=CK.

On en déduit que les triangles rectangles GIJ, GIK et GJK sont superposables.
Les hypoténuses 1J, IK et JK sont isométriques

etdonc 1JK est équilatéral.

11 suffit alors de poser P comme étant le point d'intersection de (IK) et (BF).
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(1]
On trace [EN]

fe 1" segment de la. section,
calui e la. foce (ABE) .

3]

J ebtiens dinectement
0 8™ segment de la. section,
celwi de la. face (ABFE) .

(2]
(EMN) coupe les plans parallales

(ABE) ot (FDC) suiant deux
droites paralleles.

Je trace la paralldle & (EN)
passant par M qui denne

e 9™ sogment [MR] de lo. section,
celui de la. pace (CDE) .

(EMN) coupe les plans poroleles
(FAB) et (CDE) swivant

dewx dnwites ponalleles.

Je tace la paralldle o (ER) passant
por N qui denne

lo 47 sogment [NS] de la section,
celui de la. face (FAB) .

5]

Je n'oublic pas de permer ma. section avee e dernion segment.




